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Çàäàíèå 4.

Ïðèìåíåíèå âåêòîðîâ â ïðîñòðàíñòâå
11â. 24 ÿíâàðÿ 2004 ãîäà

1. ABCDA1B1C1D1 � ïàðàëëåëåïèïåä, AC è DC1 � äèàãîíàëè åãî ãðàíåé. Íà
ïðÿìûõ AC è DC1 âûáðàëè òî÷êè M è N òàê, ÷òî MN ||BD1. Íàéäèòå îòíîøåíèå äëèí
îòðåçêîâ MN è BD1.

2. Òî÷êè M è N � ñåðåäèíû ðåáåð AB è CD òåòðàýäðà ABCD, à òî÷êà P âûáðàíà
íà ðåáðå AD òàê, ÷òî AP : AD = 2 : 3. Íàéäèòå â êàêîì îòíîøåíèè ïëîñêîñòü MNP äåëèò
ðåáðî BC?

3. Â ïðàâèëüíîé òðåóãîëüíîé ïðèçìå ABCA1B1C1 äëèíà ðåáðà AA1 =
1√
5
AB.

Íàéäèòå óãîë ìåæäó ïðÿìûìè AB1 è BC1.
4. Â òåòðàýäðå ABCD èìåþò ìåñòî ðàâåíñòâà AB = BC, AD = CD. Äîêàæèòå,

÷òî ðåáðà AC è BD ïåðïåíäèêóëÿðíû.
5. Â ïðàâèëüíîì òåòðàýäðå ABCD ñ åäèíè÷íûì ðåáðîì òî÷êè M è N � ñåðåäèíû

ðåáåð AB è CD. Íàéäèòå äëèíó îòðåçêà MN .
6. Â óñëîâèÿõ ïðåäûäóùåé çàäà÷è íàéäèòå óãîë ìåæäó ïðÿìûìè MN è BC.

Çàäàíèå 5.

Ñå÷åíèÿ ìíîãîãðàííèêîâ
11â. 31 ÿíâàðÿ 2004 ãîäà

1. Äëèíà ðåáðà êóáàABCDA1B1C1D1 ðàâíà a. Ïîñòðîéòå ñå÷åíèå ïðîõîäÿùåå ÷åðåç
äèàãîíàëü AD1 ãðàíè AA1D1D è ñåðåäèíó M ðåáðà BB1 è íàéäèòå åãî ïëîùàäü.

2. Íà ðåáðå AB òåòðàýäðà ABCD ðàñïîëîæåíà òî÷êà M òàê, ÷òî AM : AB =
λ, 0 < λ < 1. Ïîñòðîéòå ñå÷åíèå òåòðàýäðà ïëîñêîñòüþ ïðîõîäÿùåé ÷åðåç òî÷êó M è
ïàðàëëåëüíîé ðåáðàì AD è BC. Ïðè êàêîì λ ýòî ñå÷åíèå áóäåò ðîìáîì, åñëè AD : BC =
m.

3. Íà ðåáðàõ AA1 è CC1 ïàðàëëåëåïèïåäà ABCDA1B1C1D1 ðàñïîëîæåíû ñîîò-
âåòñòâåííî òî÷êè M è N òàê, ÷òî AM : AA1 = m, CN : CC1 = n. Ïîñòðîéòå ñå÷åíèå
ïëîñêîñòüþ, ïðîõîäÿùåé ÷åðåç òî÷êè M è N ïàðàëëåëüíî äèàãîíàëè BD îñíîâàíèÿ.
Îïðåäåëèòå, â êàêîì îòíîøåíèè ýòà ïëîñêîñòü äåëèò ðåáðî BB1.

4. Íà äèàãîíàëè AB1 ãðàíè ABB1A1 òðåóãîëüíîé ïðèçìû ABCA1B1C1 ðàñïîëî-
æåíà òî÷êà M òàê, ÷òî AM : MB1 = 5 : 4. Ïîñòðîéòå ñå÷åíèå ïðèçìû ïëîñêîñòüþ,
ïðîõîäÿùåé ÷åðåç òî÷êó M è ïàðàëëåëüíîé äèàãîíàëÿì A1C è BC1 äâóõ äðóãèõ ãðàíåé.
Îïðåäåëèòå, â êàêîì îòíîøåíèè ýòà ïëîñêîñòü äåëèò ðåáðî CC1.

Çàäàíèå 6.

Óãîë ìåæäó ïðÿìîé è ïëîñêîñòüþ
11â. 2 ôåâðàëÿ 2004 ãîäà

1. Â ïðàâèëüíîé ÷åòûðåõóãîëüíîé ïðèçìå ABCDA1B1C1D1 íàéäèòå äëèíó ïåðïåí-
äèêóëÿðà, îïóùåííîãî èç âåðøèíû B1 íà ïëîñêîñòü AD1C, åñëè AB = a, AA1 = b.

2. Íàéäèòå óãîë ìåæäó ðåáðîì ïðàâèëüíîãî òåòðàýäðà è ïëîñêîñòüþ ãðàíè, íå
ñîäåðæàùåé ýòî ðåáðî.
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3. Â ïðàâèëüíîé òðåóãîëüíîé ïðèçìå ABCA1B1C1 AA1 = AB. Íàéäèòå óãîë ìåæäó
äèàãîíàëüþ AB1 è ïëîñêîñòüþ AA1C1C.

4. Â ïðàâèëüíîé ÷åòûðåõóãîëüíîé ïðèçìå ABCDA1B1C1D1 îòíîøåíèå áîêîâîãî
ðåáðà è ñòîðîíû îñíîâàíèÿ ðàâíî 2 (AA1 : AB = 2). Íàéäèòå óãîë ìåæäó äèàãîíàëüþ
BD1 ïðèçìû è ïëîñêîñòüþ BC1D.
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