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Êîíòðîëüíàÿ ðàáîòà �4.
(ÌÔÒÈ, 2000 ã.)

11â. 3 àïðåëÿ 2004 ãîäà

Âàðèàíò I

1. Â ïðàâèëüíîé òðåóãîëüíîé ïèðàìèäå ABCD ñòîðîíà îñíîâàíèÿ
ABC ðàâíà 12, ∠ADB = 2 arctg 3

4
. Â òðåóãîëüíèêå ABD ïðîâåäåíà áèñ-

ñåêòðèñà BA1, à â òðåóãîëüíèêå BCD ïðîâåäåíû ìåäèàíà BC1 è âûñîòà
CB1. Íàéòè:
1) îáúåì ïèðàìèäû A1B1C1D;
2) ïëîùàäü ïðîåêöèè òðåóãîëüíèêà A1B1C1 íà ïëîñêîñòü ABC.

2. Â ïðàâèëüíîé òðåóãîëüíîé ïèðàìèäå ABCD ∠ADC = 2 arcsin 1
6
,

ñòîðîíà îñíîâàíèÿ ABC ðàâíà 2. Òî÷êè K, M , N , � ñåðåäèíû ðåáåð AB,
CD, AC ñîîòâåòñòâåííî. Òî÷êà E ëåæèò íà îòðåçêå KM è 3ME = KE.
×åðåç òî÷êó E ïðîõîäèò ïëîñêîñòü P ïåðïåíäèêóëÿðíî îòðåçêó KN . Â
êàêîì îòíîøåíèè ïëîñêîñòü P äåëèò ðåáðà ïèðàìèäû? Íàéòè ïëîùàäü
ñå÷åíèÿ ïèðàìèäû ïëîñêîñòüþ P è ðàññòîÿíèå îò òî÷êè N äî ïëîñêîñòè
P .

Âàðèàíò II

1. Â ïðàâèëüíîé òðåóãîëüíîé ïèðàìèäå ABCD ñòîðîíà îñíîâàíèÿ
ABC ðàâíà 6, óãîë ìåæäó áîêîâûìè ãðàíÿìè arccos 1

10
. Â òðåóãîëüíèêå

ABD ïðîâåäåíà áèññåêòðèñà BA1, à â òðåóãîëüíèêå BCD ïðîâåäåíû
ìåäèàíà BC1 è âûñîòà CB1. Íàéòè:
1) îáúåì ïèðàìèäû A1B1C1D;
2) ïëîùàäü ïðîåêöèè òðåóãîëüíèêà A1B1C1 íà ïëîñêîñòü ABC.

2. Â ïðàâèëüíîé òðåóãîëüíîé ïèðàìèäå ABCD ∠ADC = 2 arcsin 1
3
,

ñòîðîíà îñíîâàíèÿ ABC ðàâíà 2. Òî÷êè K, M , N , � ñåðåäèíû ðåáåð AB,
CD, AC ñîîòâåòñòâåííî. Òî÷êà E ëåæèò íà îòðåçêå CM è 3ME = CE.
×åðåç òî÷êó E ïðîõîäèò ïëîñêîñòü P ïåðïåíäèêóëÿðíî îòðåçêó KN . Â
êàêîì îòíîøåíèè ïëîñêîñòü P äåëèò ðåáðà ïèðàìèäû? Íàéòè ïëîùàäü
ñå÷åíèÿ ïèðàìèäû ïëîñêîñòüþ P è ðàññòîÿíèå îò òî÷êè N äî ïëîñêîñòè
P .
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Âàðèàíò III

1. Â ïðàâèëüíîé òðåóãîëüíîé ïèðàìèäå ABCD ñòîðîíà îñíîâàíèÿ
ABC ðàâíà 3, óãîë ìåæäó îñíîâàíèåì è áîêîâîé ãðàíüþ arccos

√
3

4
. Â

òðåóãîëüíèêå ABD ïðîâåäåíà áèññåêòðèñà BA1, à â òðåóãîëüíèêå BCD
ïðîâåäåíû ìåäèàíà BC1 è âûñîòà CB1. Íàéòè:
1) îáúåì ïèðàìèäû A1B1C1D;
2) ïëîùàäü ïðîåêöèè òðåóãîëüíèêà A1B1C1 íà ïëîñêîñòü ABC.

2. Â ïðàâèëüíîé òðåóãîëüíîé ïèðàìèäå ABCD äëèíà áîêîâîãî ðåá-
ðà ðàâíà 12, à óãîë ìåæäó îñíîâàíèåì ABC è áîêîâîé ãðàíüþ ðàâåí
arccos 1√

105
. Òî÷êè K, M , N , � ñåðåäèíû ðåáåð AB, CD, AC ñîîòâåòñò-

âåííî. Òî÷êà E ëåæèò íà îòðåçêå KM è 2ME = KE. ×åðåç òî÷êó E
ïðîõîäèò ïëîñêîñòü P ïåðïåíäèêóëÿðíî îòðåçêó KN . Â êàêîì îòíîøåíèè
ïëîñêîñòü P äåëèò ðåáðà ïèðàìèäû? Íàéòè ïëîùàäü ñå÷åíèÿ ïèðàìèäû
ïëîñêîñòüþ P è ðàññòîÿíèå îò òî÷êè N äî ïëîñêîñòè P .

Âàðèàíò IV

1. Â ïðàâèëüíîé òðåóãîëüíîé ïèðàìèäå ABCD ñòîðîíà îñíîâàíèÿ
ABC ðàâíà 12, âûñîòà ïèðàìèäû DO =

√
33. Â òðåóãîëüíèêå ABD

ïðîâåäåíà áèññåêòðèñà BA1, à â òðåóãîëüíèêå BCD ïðîâåäåíû ìåäèàíà
BC1 è âûñîòà CB1. Íàéòè:
1) îáúåì ïèðàìèäû A1B1C1D;
2) ïëîùàäü ïðîåêöèè òðåóãîëüíèêà A1B1C1 íà ïëîñêîñòü ABC.

2. Â ïðàâèëüíîé òðåóãîëüíîé ïèðàìèäå ABCD ñòîðîíà îñíîâàíèÿ
ABC ðàâíà 4, à óãîë ìåæäó ïëîñêîñòüþ îñíîâàíèÿ è áîêîâîé ãðàíüþ
ðàâåí arccos 1

2
√

6
. Òî÷êè K, M , N , � ñåðåäèíû ðåáåð AB, CD, AC ñî-

îòâåòñòâåííî. Òî÷êà E ëåæèò íà îòðåçêå CM è 5ME = CE. ×åðåç
òî÷êó E ïðîõîäèò ïëîñêîñòü P ïåðïåíäèêóëÿðíî îòðåçêó KN . Â êàêîì
îòíîøåíèè ïëîñêîñòü P äåëèò ðåáðà ïèðàìèäû? Íàéòè ïëîùàäü ñå÷åíèÿ
ïèðàìèäû ïëîñêîñòüþ P è ðàññòîÿíèå îò òî÷êè N äî ïëîñêîñòè P .
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